CHAPITRE 11:
EQUATIONS

IJ vocABULAIRE

LIS )Yl On appelle équation une relation d’égalité entre une (ou plusieurs) inconnue(s) et des valeurs
numériques.

m 1) 22 + 3 = 5 est une équation dont 'inconnue est notée x, lettre qui représente un nombre
relatif inconnu que 1’on recherche.

On dit que 2x + 3 est le membre de gauche de I'égalité et que 5 est le membre de droite de
I'égalité.
2) —5xz — 3 = 2x + 1 est une équation dont I'inconnue est notée x.

Remarquons que dans cette équation, I'inconnue est présente a la fois dans le membre de
droite et dans le membre de gauche de ’égalité.

e Dans une équation, I'inconnue est représentée par une lettre.
e Une méme lettre représente toujours un méme nombre.

e Des lettres différentes peuvent représenter ou non un méme nombre.

DEFINITION e Résoudre une équation, c’est trouver toutes les valeurs qui vérifient 1’égalité.
e Ces valeurs s’appellent les solutions de I’équation.

m 1) I'équation 2z 4+ 3 = 5 a une seule solution, & savoir z = 1.
2) l'équation 0z = 3 n’a aucune solution.

3) l'équation 3z — 2z = x a une infinité de solutions.

IIJ] RESOUDRE UNE EQUATION

[ 0e)J 1131 Pour a, b et ¢ trois nombres relatifs quelconques, on a :

1) si a = b alors a+c = b+c
2) si a =b alors a—c = b—c
3) sia = b alors axc = bxc
4) sia="bet c# 0 alors a+c = b+c

Pour résoudre une équation, on utilise les 4 propriétés précédentes afin d’isoler 'inconnue d’un coté de 1’égalité.

Dans la pratique, on procéde comme indiqué sur les exemples suivants : )
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3r+ 2 =6z
6xr =3x+ 2
—3z —3z
3z =2
=3 x__g =3
3
2

Vérification : pour z = 3 on a,
2
3:U+2:3><§+2:2+2:4

2
br=06x=>=— =4
X X3

Conclusion :

2
La solution de I’équation est = = 3

8r+5=5xr+3
—bx —bx
3r+5=3
) )
3z = -2
=3 9 =3
r = —
3
-2
Vérification : pour x = 3 on a,
-16 15 -1
8xr+5H = 8X?+5 = T‘F? ?
-10 9 -1
51‘+3—5X?+3—T+§ ?
Conclusion :
La solution de I’équation est x = _?

I} RESOUDRE UN PROBLEME

Pour résoudre un probléme, on suit le plan suivant :

1) On détermine quelles sont les inconnues qui font ’enjeu de la question.
2) On choisit pour chaque inconnue une lettre qui la représente.
3) On met le probléme en équation.

4) On résout cette équation.

2(x—3)=-3z
20— 6= -3z
+3x +3x
50 —6=0
+6 +6
5r =06
=5 =5
6
r=-=1,2
5

Vérification : pour x = 1,2 on a,
2z —3)=2x(1,2—3)

-3,6

-3,6

=2x-1,8=
—3r=-3x1,2=

Conclusion :
La solution de I’équation est . = 1,2

5) On vérifie la valeur obtenue en la remplagant dans I’équation de départ.
6) On conclut par une phrase de francais.

| 4

m Pour financer une sortie scolaire, des collégiens vendent des gateaux au chocolat a 0,50 € la part,
et des gateaux a l'orange a 0,40 € la part. IIs ont réussi a vendre 50 gateaux, en encaissant 23 €.
Combien de gateaux au chocolat ont été vendus?

1) L’inconnue est la quantité de gateaux au chocolat.

2) On notera c cette inconnue (pour « chocolat »).

3) Pour la mise en équation, on peut utiliser un tableau.

Gateaux au chocolat | Gateaux a 'orange Total
Quantité de gateaux vendus c 50 — ¢ 50
Prix unitaire du gateau 0,50 € 0,40 €
Montant de la recette 0,50c 0,40 x (50 — ¢) 23,00 €

L’équation est par conséquent 0,50c + 0,40 x (50 — ¢) = 23

4) Résolution de I’équation :

0,50c + 0,40 x (50 — ¢) = 23 donc 0,50c + 20 — 0,40c = 23 donc 0, 10c + 20 = 23 donc 0,10c = 3 donc

c=30

5) Vérification de la solution : 0,50 x 30 + 0,40 x (50 — 30) = 23.

6) Conclusion :

les collégiens ont vendu 30 gateaux au chocolat.
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